
Download FREE Study Package from www.TekoClasses.com & Learn on Video 
www.MathsBySuhag.com Phone : 0 903 903 7779, 98930 58881   

            
1

Page 1

mfPp’B ,oa fufEu’B mfPp’B ,oa fufEu’B mfPp’B ,oa fufEu’B mfPp’B ,oa fufEu’B (Maximima Minima)    
������������������������������������������������������������������������������������������������������������������� 

 
Mathematics is science of what is clear by itself…………..gacobi, Carl 

 
������������������������������������������������������������������������������������������������������������������� 

ifjHkk’kk ifjHkk’kk ifjHkk’kk ifjHkk’kk (Definition) 

 
;g ikB ewyr% pkj “kCnks ^^ije mPpre^^ ^^LFkkuh; mfPp’V^^ ije fuEure^^ ,oa LFkkuh; fufEu’V ij fuHkj djrh gSA 

 
 
ij mPpre ij mPpre ij mPpre ij mPpre (Global Maximim)    

,d Qyu )x(f  esa ,d ije mPpre gksrk gS ;fn de ls de ,d Ec ∈  bl izdkj gS fd .Ex)c(f)x(f ∈≤ vr% ge 
dg ldrs gS fd ije mfPp’V cx =  ij feyrk gS rFkk bldk eku )c(f  gSA 

    
LFkkuh; mfPp’VLFkkuh; mfPp’VLFkkuh; mfPp’VLFkkuh; mfPp’V ( Glocal axima)    

,d Qyu )x(f  ,d LFkkuh; mPpre gksrk gS ;fn cx =  ij )c(f  Qyu dk c s ds varjky 0>+− h),hc,hc(  eas 
vf/kdre eku gSA 
vFkkZr~ lHkh ),hc,hc(x +−∈  ds fy;s ,cx ≠  ge dg ldrs gS fd )c(f)x(f <  
vFkkZr~ h),c(f)c(f <δ<δ+<δ− 0  
Note%  ;fn cx =  lhekar fcUnq gS rks )c,hc( −  ;k )h(),hc,c( 0>+  mi;qDr gSA 

    
    
ije fuEureije fuEureije fuEureije fuEure (Global Minimim):    

 
,d Qyu )x(f  esa ,d ije fuEure gksrk gS ;fn de ls de ,d Ec ∈  izdkj gS fd .Ex)c(f)x(f ∈∀≥  

    
LFkkuh; fufEu’VLFkkuh; fufEu’VLFkkuh; fufEu’VLFkkuh; fufEu’V (Local Minima)    

,d Qyu )x(f  esa x=c ij LFkkuh; fuEure gksrk gS ;fn c ds lkfeI; (c-h,c+h) ,h>0esa Qyu U;wure eku f(c)  
vFkkZr lHkh ,cx),hc,hc(x ≠+−∈  ds fy; ge dg ldrs gSA fd )c(f)x(f >   
vFkkZr h),c(f)c(f)c(f <δ<δ+<>δ− 0  

    
    
pje pje pje pje (Extrema):    

,d mfPp’V ;k ,d fufEu’B dks pje dgk tkrk gSA 
 
Ekuk y=f(x) dk xzkQ [ ]b,ax ∈  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

42 cxcx,ax ' ===  LFkkuh; mfPp’V fcUnq gS tcfd vf/kdre eku Øe”k% )c(f),c(f),a(f 42  gSA 
bxcxcx '' === 31  LFkkuh; fufEuf’B fcUnq gS tcfd fuEure eku Øe”k% )d(f),c(f),c(f 31  gSA 
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2cx =  ije mfPp’V fcUnq gSA 

3cx =  ije fufEu’B fcUnq gSA 
 
Ekuk [ ]b,ax),x(gy ∈=  dk vkys[k fuEu gS& 

 
 
 
 
 
 
 
 

'cx 1= 5cx =  LFkkuh; fufEu’B fcUnq gS tcfd U;wure eku Øe”k% )c(g),c(g 51 gSA 
,ax = bx =  LFkkuh; mfPp’V fcUnq g tc fd mfPp’V eku Øe”k% )b(g),a(g  gSA 

'cx 2= 'cx 3= 4cx =  uk rks LFkkuh; fufEu’B gS uk gh LFkkuh; mfPp’V gSA 
 
Ikje U;wure 1cx =  ij ije U;wure eku )c(g 1 gSA 
ij mPpre [ ]42 ccx),x(hx ,∈∈  esa ij mPpre )c(g)c(g)c(g 432 ==  gSA 

 
ekuk [ )b,ax),x(hy ∈=  dk vkys[k fuEu gS& 

 
 
 
 
 
 
 
 

41 cx,cx ==  LFkkuh; mfPp’V fcUnq gS tcfd vf/kdre eku Øe”k% )c(h),c(h 41  gSA 

2
cx,ax ==  LFkkuh; fufEu’B fcUnq gS tcfd U;wure eku Øe”k%  gSA )c(h),a(h 2  

3cx =  uk rks mfPp’V fcUnq gS vkSj u gh fufEu’B fcUnq gSA 
Ikj mfPp’V )c(h 4  gSA 
ij fufEu’B )a(h  gSA 

    
vodyuh; Qu ds fy, mfPp’V vodyuh; Qu ds fy, mfPp’V vodyuh; Qu ds fy, mfPp’V vodyuh; Qu ds fy, mfPp’V (Maxima  Minima  for  differentiable  functions):    

 
mfPp’V] fufEu’B dh ifjHkk’kk iz”uks dks gy djrs le; dfBu gks tkrh gSA 

    
pje fcUnq ds fy, vko”;d izfrcU/k (pje fcUnq ds fy, vko”;d izfrcU/k (pje fcUnq ds fy, vko”;d izfrcU/k (pje fcUnq ds fy, vko”;d izfrcU/k (AAAA necessary condition for an entrema):    

 
ekuk cx),x(f =  ij voduh; gSA 

    
izes.izes.izes.izes.kkkk    (Theorem): )x(f  dk pje fcUnq gksus ds fy;s vko”;d izfrcU/k gS fd o\)c('f  vFkkZr~ )c(f  pje gS o)C('f =⇒   
 
uksV% o)c('f =  dsoy vko”;d izfrcU/k gS ysfdu i;kZIr ugha gSA 

 
vFkkZr~ )c(fo)c('f ⇒=  pje gSA 

ekuk 3x)x(f =  
o)o('f =  
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Ysfdu )o(f  pje fcUnq ugha gSA 
PPPPkkkkje fcUnq ds i;kZIr izfrcU/kje fcUnq ds i;kZIr izfrcU/kje fcUnq ds i;kZIr izfrcU/kje fcUnq ds i;kZIr izfrcU/k (Sufficient condition for an extreme):    

 
Ekkuk )x(f  vodyuh; Qyu gSA 

    
IIIIkkkkzes; zes; zes; zes; (Theorem): )x(f  dk pje fcUnq )c(f  gksus ds fy;s i;kZIr izfrcU/k gS fd )x('f  dk fpUg~ )x(f  }kjk c dks ikj  

djus ij ifjofrZr gksrk gSA 
 
vFkkZr~ )c(f  ,d pje fcUnq gS ⇔  ;fn vkSj dsoy ;fn x  }kjk c  dks ikj djus ij )x('f  dk fpUg~ ifjofrZr gksA 
 
 
 
 
 

cx =  dk LFkkuh; mfPp’V fcUnq gSA )x('f  dk fpUg~ /kkukRed ls _.kkREd ls ifjofrZr gksrk gaS 
 
 
 
 
 
 

cx =  ,d LFkkuh; fufEu”B gS )x('f  dk fpUg~ _.kkRed ls /kkukRed gksrk gSA 
    
fLFkj fcUnq fLFkj fcUnq fLFkj fcUnq fLFkj fcUnq (Stationary points):    

 
Qyu )x(f  ds vkys[k ij oks fcanq tgka o)x('f =  gks rks fLFkj fcUnq dgykrs gSA 
fLFkj fcUnq ij )x(f  ds ifjorZu dh nj “kwU; gksrh gSA 

    
izFke vodyt ijh{k.k izFke vodyt ijh{k.k izFke vodyt ijh{k.k izFke vodyt ijh{k.k (First Derivative Test):    

ekuk f(x) ,d lÙk~ vkSj voduh; Qyu gSA 
pj.k )x('f.Ι−  Kkr dhft,A 
pj.k o)x('f. =ΙΙ−  dks gy dhft,A ekuk cx =  ,d gy gS ¼vFkkZr fLFkr fcUnq Kkr dhft,½ 
pj.k .ΙΙΙ−  fpg~u ifjorZu dk izs{k.k dhft,A 
(i) ;fn )x('f  dk fpg~u cx =  ij ck;ha vksj tkua ij _.kkRed ls /kukRed gksrk gS rc cx =  LFkkuh; fufEu’B 

fcUnq gSA 
(ii) ;fn )x('f  dk fpg~u x = c ij ck;ha vksj ls nks;ha vksj tkus ij /kukRed ls _.kkRed gksrk gS rc x = c  

LFkk;h; mfPp’V fcUnq gSA 
(iii) ;fn x = c dk ikj djus ij f’(x) dk fpg~u ifjofrZr ugha gksrk gS rc x = c u rks mfPp’V fcUnq gS vkSj u gh 

fufEu’B fcUnq gSA 
    
mfPp’V@fufEu’B lÙk~ Qyuksa ds fy, mfPp’V@fufEu’B lÙk~ Qyuksa ds fy, mfPp’V@fufEu’B lÙk~ Qyuksa ds fy, mfPp’V@fufEu’B lÙk~ Qyuksa ds fy, (Maxima Minima for continuous functions):    

 
ekuk f(x) lÙk~ Qyu gSA 

 
Økafrd fcUnq Økafrd fcUnq Økafrd fcUnq Økafrd fcUnq (Critical points):    

og fcUnq tgka f’(x)=0 ;k f(x) vodyuh; ugha gks] Økafrd fcUnq dgykrs gSA  
fLFkj fcUnq ⊆  Økafrd fcUnq 
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egRpow.kZ uksVegRpow.kZ uksVegRpow.kZ uksVegRpow.kZ uksV    (Important Note) 

f(x) ds R esa ifjHkkf"kr gksus ds fy, pje fcUnq dsoy Økafrd fcUnq ij çkIr gksrs gSA 
 
uksV % Økafrd fcUnq ges’kk vUrjky ds vkUrfjd fcUnq gksrs gSA 
llllrr rr rr rr Qyuksa ds fy, ije Qyuksa ds fy, ije Qyuksa ds fy, ije Qyuksa ds fy, ije mfPp’V mfPp’V mfPp’V mfPp’V (Global extrema for continous functions):    

 
(i) Qyu can varjky ds fy, ifjHkkf’kr gSA 

Ekkuk ]b,a[x),x(f ∈  lÙk~ Qyu gSA 
pj.k –I:  Økafrd fcUnq Kkr dhft,A ekuk fd ;g c1,c2……,cn gS 
pj.k& II:  f(a), f(c1)………,f(cn), f(b) Kkr dhft,A 
ekuk M=max. {f(a), f(c1)…….,f(cn),f(b)}  

 m=min . {f(a), f(c1),……….f(cn), f(b)}  
pj.k –III M ije mfPp’V gSA 

m ij fufEu’V gSA 
(ii) Qyu [kqys varjky ij ifjHkkf’kr gksrk gSA 

Ekuk )b,a(x),x(f ∈  lÙk~ Qyu gS 
pj.k& I  Økafrd fcUnq Kkr dhft,A ekuk ;g c1’c2’……cn gSA 
pj.k&II   )c(f..),........c(f),c(f n21  Kkr dhft, 

ekuk )}c(f),........c(f.{[maxM n1=  
   )}c(f),........c(f{.minm n1=  
 

pj.k &III  1�=
+→

)x(fLim
ax

 ¼ekuk½ 2�=
−→

)x(fLim
ax

 ¼ekuk½ 

ekuk }{.maxL},{.min '' 2121 ����� ==  
pj.k &IV 

(i) ;fn �≤m  rc m fufEu’V gSA 
(ii) ;fn �>m  rc )x(f  esa ije fufEu’V ugha gSA 
(iii) ;fn �≥m  rc M ij mfPp’V gSA 
(iv) ;fn �<m  rc f(x) ea ije mfPp’V ugha gSA 

 
    
mPp Øe ds vodytksa }kjk mfPp’V@fufEu’V Kkr djuk mPp Øe ds vodytksa }kjk mfPp’V@fufEu’V Kkr djuk mPp Øe ds vodytksa }kjk mfPp’V@fufEu’V Kkr djuk mPp Øe ds vodytksa }kjk mfPp’V@fufEu’V Kkr djuk (Maxima Minima by higher order derivaties):    
    
f}rh; vodyt ijh{k.k f}rh; vodyt ijh{k.k f}rh; vodyt ijh{k.k f}rh; vodyt ijh{k.k (Second derivative test):    
 

ekuk f(x) dk f}rh; mPp Øe rd vodyt gSA 
pj.k & I  f’(x) Kkr dhft, 
pj.k & II. f’(x)=0 dks gy dhft, A ekuk x=c ,d gy gSA 
pj.k & III f’(c) Kkr dhft,A 
pj.k & IV 
(i) ;fn f’(x)=0 rc vkxs ijh{k.k dh vko”;drk gSA 
(ii) ;fn f’’(x)>0 rc x=c fufEuf’B fcUnq gSA 

 
mfPp’V ds fy, f’(x) /kukRed ls _.kkRed gksrk gSA 
⇒   f’(x) g~kleku Qyu gS vr% f’(c)<0 

 
noka vodyt ijh{kj oka vodyt ijh{kj oka vodyt ijh{kj oka vodyt ijh{kj (nth

 Derivative test): 

 
Ekkuk f(x) ds n ds Øe rd vodty dk vfLÙko gSA 
;fn f’(c)= f’’(c)=………….= f

n-1
(c)=0 vkSj  
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f
n
(x) rc fuEufyf[kr laEHkouk,sa gS& 

(i) n le gS cx)c(f )n( =⇒< 0  mfPp’V fcUnq gSA 

(ii) n le; gS cx)c(f )n( =⇒> 0  fufEu’B fUnq gSA 

(iii) n fo’ke gS cx),x(f)c(f )n( =⇒< 0  ds ifjr% g~kleku gSA 

(iv) n fo’ke gS cx),x(ff )n( =⇒> 0  ds ifjr% o/kZeku gSA 
mfPp’V ,oa fufEu’B ds vuqiz;ksx mfPp’V ,oa fufEu’B ds vuqiz;ksx mfPp’V ,oa fufEu’B ds vuqiz;ksx mfPp’V ,oa fufEu’B ds vuqiz;ksx (Application of maxma/Minima to Problems) 

 
fdlh fn;s x, iz”u dks gy djus ds fy, ,d mn~n”kh; Qyu dks dsoy izkpy ds :I esa cuk;k tk ldrk gS vkSj pje eku 
vodyt dks “kwU; djds izkIr fd;k tk ldrk gSA tSlk fd Hkkx Økafrd fcUnq esa fn;k x;k gS] mfPp’V ,oa fufEu’B Kkr fd;k 
tk ldrk gSA 
 
{ks=fefr ds mi;ksx lq= {ks=fefr ds mi;ksx lq= {ks=fefr ds mi;ksx lq= {ks=fefr ds mi;ksx lq= (Useful Formula of Measuration to Remember) 

1- ?kukHk dk vk;ru .bh�=  
2- ?kukHk dk i’̀Bh; {ks=Qy )hbhb( �� ++= 2  

3- ?ku dk vk;ru 3a=  
4- ?ku dk i’̀Bh; {ks=Qy 2

6a=  

5- “kadq dk vk;ru .hr 2

3

1
π=  

6- “kadq dk oØ i’̀Bh; {ks=Qy �rπ=  ¼ =�  fr;Zd Å¡pkbZ½ 
7- csyu dk oØ i’̀Bh; {ks=Qy .rhπ= 2   
8- csyu dk lEiw.kZ i’̀Bh; {ks=Qy 2

22 rrh π+π=  

9- xksys dk vk;ru 3

3

4
rπ=  

10- xksys dk i’̀Bh; {ks=Qy 2
4 rπ  

11- oÙ̀kh; ifjPNsn dk {ks=Qy θ= 2

2

1
r  tc fd θ  jsfM;u esa gSA 

12- fizTe dk vk;ru =  ¼vk/kkj dk {ks=Qy½ ×  ¼Å¡pkbZ½ 
13- fizTe dh ik”oZ lrg (lateral surface) ¼vk/kkj dh ifjfefr½ × ¼Å¡pkbZ½ 
14- fizTe dk dqy {ks=Qy ¼ik”oZ lrg½$2 ¼vk/kkj dk {ks=Qy½ ¼/;ku jgsa fd fizTe dh lHkh ik”oZ lrgsa vk;rkdkj gksrh gSA½ 

15- fijkfeM dk vk;ru 
3

1
=  ¼vk/kkj dk {ks=Qy ½ × ¼Å¡pkbZ½ 

16- fijkfeM dk oØ i’̀Bh; {ks=Qy 
2

1
=  ¼vk/kkj dh ifjfefr½ × ¼fr;Zd Å¡pkbZ½ ¼/;ku jgsa fd fijkfeM dh fr;Zd lrgsa 

f=Hkqtkdkj gksrh gSA½ 
 
uksV% fuEufyf[kr lw= izeq[k Bkslksa ds vk;ru o i’̀Bh; {ks= ds mfPp’V o fufEu’B ds fy;s cgqr mi;ksxh gSA 
 
 
uksB% mijksDr fl)kUr vR;fg/kd mi;ksxh gS D;ksafd bl rjg ds iz”uksa esa P dh fLFkfr dks ifjfefr dk Qyu cukdj U;wure  

 
djus esa gy cgqr yEck gks tkrk gSA 

 
��������������������������������������������������������������������������������������������

xercise -1 
�������������������������������������������������������������������������������������������� 

1-A    ¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½    
�������������������������������������������������������������������������������������������� 
Dsoy ,d fodYi lghDsoy ,d fodYi lghDsoy ,d fodYi lghDsoy ,d fodYi lgh    
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1. ;fn 100642
1006421 x......xxx)x(f +++++=  okLrfod pj x ds inksa esa dksbZ cgqin gS] rks Qu f(x) j[krk gS&  

(A) u rks mfPp’V vkSj u gh fufEu’B   (B) dsoy ,d mfPp’V 
(C) dsoy u fufEu’B    (D) ,d mfPp’V ,oa ,d fufEu’B 

 
2- varjky [0, 1] esa Qyu x25

(1-x)
75 viuk vf/kdre eku x ds fdl eku j[krk gS& 

 (A) 0   (B) 
2

1
   (C) 1   (D) 

4

1
  

 
3- ;fn 22

23 /x/xsinxsin)x(f π<<π−λ+=  gks] rks λ  dk og varjky Kkr dhft, ftlds fy,s f(x) dsoy ,d 
mfPp’V ,oa ,d fufEu’B j[krk gks& 

 (A) }{)/,/( 02323 −−  (B) }{)/,/( 03232 −−  (C) R   (D) 







− 0

2

3
,   

 

4- x
x ds U;wure eku rFkk 

x

x







 1
 ds vf/kdre eku dk xq.ku gS& 

 (A) e   (B)e
-1
   (C) 1   (D) e

2
  

 
5- )x,x,xmax()x(f −+= 21  ls ifjHkkf’kr Qu dk U;wure eku gS& 

 (A) 0   (B) 1/2   (C) 1   (D) 3/2  
 

6- ;fn 








≥−

<≤
π

=

123

10
2

x,x

x,
x

sin
)x(f  gks rks& 

  
(A) x=1 ij Qyu f(x) LFkkuh; mfPp’V j[krk gSA 

 (B) x=1 ij Qyu f(x) LFkkuh; fufEu’B j[krk gSA 
 (C) x=1 ij Qyu f(x) dksbZ LFkkuh; pje fcUnq ugha j[krk gSA 
 (D) x=1 ij Qyu f(x) ij fufEu’B j[krk gSA 

 

7- Qyu ],[x,xx)x(f 12212
2 −∈++−=  dk mPpre ,oa U;wure eku gS& 

  
(A) 2,-2   (B) 2, -1  (C) 2, 0   (D) buesa ls dksbZ ugha   

 
8- ekuk f(x)={x} gS tgka {.} fHkUukRed Hkkx dks iznf”kZr djrk gSA Qyu f(x) ds fy;s x = 5  

  

(A) LFkkuh; mfPp’V dk fcUnq gSA 
 (B) LFkkuh; fufEu’B dk fcUnq gSA 
 (C) u rks LFkkuh; fufEu’B fcUnq vkSj u gh LFkkuh; mfPp’V fcUnq gSA 
 (D) buesa ls dksbZ ugha 

 

9- Qyu 
2

1

x

x
)x(f

−
=  ds ØkfUrd fcUnq gS& 

 (A) },{x 31∈   (B) },{x 10∈   (C) },{x 21∈   (D) buesa ls dksbZ ugha  

 
10- Qyu xxsin)x(f −= 2  ds fy;s varjky ]/,/[ 22 ππ−  esa mPpre ,oa U;wure ekuksa dk varj gS& 

 (A) 
2

23 +
  (B) 6

2

23
/π+

+
 (C) 

2

π
   (D) π   

 
11- ,d yEc oÙ̀krh; “kadq ds varxZr cuk;s tk ldus okys vf/kdre oØ i’̀Bh; {ks=Qy okys yEc oÙ̀kh; csyu dh f=t;k gS& 
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 (A) “kadq ds vk/kkj dh f=T;k dh ,d frgkbZ    (B) “kadq ds vk/kkj dh f=T;k dh 21/  xquk 
 (C) “kaqdq ds vk/kkj dh f=T;k dh 32 /  xquk   (D) “kadq ds vk/kkj dh f=T;k dh vk/khA 

 
12- nh?koÙ̀k 134

22 =+ )/y()/x(  ds varxZr cuk, tk ldus okys vf/kdre {ks=Qy ds vk;r dh foek,a gksxhA 

 (A) 28,   (B) 4, 3   (C) 2382 ,   (D) 62,   

 

13- ml vk;r dk vf/kdre {ks=Qy ftldh ,d Hkqtk x v{k ij rFkk nks “kh’Zk oØ 
2xey −=  ij fLFkr gS] gksxk & 

 (A) 21
2

/e−   (B) 21
2

/e−   (C) 21/e−   (D) buesa ls dksbZ ugha 
 
14- oØ yx 4

2 =  ij fcLr fcUnq ftldh js[kk 4−= xy  ls nwjh U;wure gS] ds funsZ”kkad gS& 
 (A) (2, 1)  (B) (-2, 1)  (C) (1 -2)  (D) (1, 2)  

 
15- fcUnq (k,0) dh oØ 022

22 =−+ xyx  ls U;wure nwjh gS& 

 (A) 2
21 kk −+   (B) 2

221 ++ k   (C) 2
221 kk +−  (D) 2

21 kk +−  
 
,d vf/kd fodYi lgh,d vf/kd fodYi lgh,d vf/kd fodYi lgh,d vf/kd fodYi lgh    

16. ;fn ∈∀
+

−
= x,

x

x
)x(f

1

1

2

2

 gks rks ‘f’ dk U;wure eku 

(A) fo|eku ugha gSA   (B) fo|eku ugha gS gkykafd f ifjc) gSA 
(C) 1 ds cjkcj gSA   (D) &1 ds cjkcj gS 

 
17- ;fn )xxx/()x(f 60188340

234 +−+=  gks] rks fuEufyf[kr esa ls dkSulk@dkSuls dFku lR; gS& 
 (A) x=0 ij f(x) LFkkuh; fufEu’B j[krk gS 
 (B) x=0 ij f(x) LFkkuh; mfPp’V j[krk gSA 
 (C) f(x) dk ije mfPp’V eku ifjHkkf’kr ugha gSA 
 (D) x=-3 ,oa x=1 ij f(x) LFkkuh; mfPp’V j[krk gSA 

 
18- ;fn Qyu 1

2 −=++= x,xbxxna)x(f �  ,oa x=2 ij pje eku ij j[krk gks] rks 

 (A) a = 2, b = -1 (B) a 2, b= -1/2 (C) a = -2, b=1/2 (D) bueas lds dksbZ ugha  

 
19- ekuk fd )xx()x()x(f n

11
22 ++−=  gS] rks 1=x  ij )x(f  LFkkuh; pje eku j[krk gS] tc  

 (A) n = 2 (B) n = 3 (C) 4 (D) n = 6  
 
20- Qyu 33 )xcosarc()xsinarc()x(f +=  dk ,d pje eku gS& 

 (A)
8

7
3π

 (B) 
8

3π
 (C) 

32

3π
 (D) 

16

3π
  

 

21- ;fn 






 π
∈

+
=

2
0

1
,x'

xtanx

x
)x(f  gks rks& 

 (A) )x(f  Bhd ,d fufEu’B fcUnq j[krk gSA  (B) )x(f  Bhd ,d mfPp’V fcUnq j[krk gSA 

 (C) )x(f  varjky 






 π

2
0'  esa o)Zeku gSA    (D) x0 ij mfPp’V j[krk gS tcfd 00 xcosx =  

22- ;fn 






>−

≤≤−−
=

1

101
2

x'x

x,x
)x(f  gks rks& 

 (A) 1=x  ij )x(f  mfPp’V j[krk gS   (B) )x(f  dk mfPp’V fo|eku ugha gSA 
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 (B) 1−=x  ij )x(f 1−  fufEu’B j[krk gSA   (D) 1=x  ij )x(f 1−  fufEu’B j[krk gSA 
 
23- ;fn Qyu )x(fv =  dks )t(ttt)t(y;ttt)t(x 2318347205

2323 <+−−=ψ=+−−=φ=  }kjk ifjHkkf’kr fd;k tkrk 

gS rks& 
 (A) 12=maxy    (B) 14=maxy   (C) 467 /ymin −=  (D) 469 /ymin −=   

 
24- Qyu 32 /x)x(f =  ds fy;s fuEufyf[kr esa ls lR; dFku gS& 

 (A) ewy fcUnq ij 
dx

dy  dk vfLÙko ugha gSA 

 (B) ewy fcUnq ij [khaph xbZ Li”kZ js[kk dk lehdj.k x=0 gSA 
 (C) x=0 ij  )x(f pje eku j[krk gSA 
 (D) ewy fcUnq ufr ifjorZu fcUnq gSA 
 
�������������������������������������������������������������������������������������������� 

1111----B    ¼fo’k;kRed iz”u½¼fo’k;kRed iz”u½¼fo’k;kRed iz”u½¼fo’k;kRed iz”u½    
��������������������������������������������������������������������������������������������    
1- fn;s x;s izR;sd xzkQ dks ns[dj crkb;sa fd mlds fy;s x=a  mfPp’V fcUnq] fufEu’B fcUnq vFkok nksuksa gh ugha gS& 
 
 

(i)                                                       (ii)                                        (iii) 
 
 
 
 
 
 
(iv)                                                       (v)                                      (vi) 

 
 
 
 
 

2- a o b ds os eku Kkr djks ftuds fy;s Qyu bx
x

a
)x(f +=  fcUnq (1,6) ij fufEu’B j[krk gSA 

 
3- fuEufyf[kr Qyuksa ds fy;s LFkkuh; mfPp’V@fufEu’B fcUnq Kkr dhft,A 
 

4- Qyu 






≤

>
=

0

02

2 xx

xxsin
)x(f  ds fy;s x=0 ij mfPp’V@fufEu’B dh foospuk dhft,A 

 
5- fn;s x;s Qyuksa ds fy;s Økafrd fcUnqvksa dh la[;k Kkr djksA 

 (i) Rxxxxxf ∈+−−−= ;105
2

45
8

4

3
)(

234
 

 (ii) Rx;xx)x(f ∈+−= 12  

 (iii) f(x) = min (tan x, cot x)  ; ),(x π∈ 0   

6- 2−= x)x(f  dk xzkQ cukb;s rFkk LFkkuh; mfPp’V@fufEu’B fcUnq Hkh Hkkr dhft;sA 

 
7- fn;s x;s Qyuksa dk ije mfPp’V@fufEu’B eku Kkr djks& 
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 (i) f(x) = x
3
     ; ],[x 22−∈  

 (ii) f(x) = sinx + cosx    ; ],[x π∈ 0   

 (iii) f(x) = 4x
2

2x
−      ; 








−∈

2

9
2,x  

 (iv) f(x) = 3x
4
 – 8x

3
 + 12x

2
 – 48x + 25 ; ],[x 30∈  

 (v) f(x) = sin x xcos 2
2

1
+     ; 







 π
∈

2
0,x  

  
8- ;fn f(x) = x

2
 ; ],[ 21−∈   gks rks fl) dhft, fd Qyu Bhd ,d fcUnq ij LFkkuh; mfPp’V j[krk gS ysfdu ije mfPp’V 

ifjHkkf’kr ugha gSA 
 

9- Qyu xx)x(f +=  dk ),(x 20∈  ds fy, vf/kdre ,oa U;wure eku Kkr dhft,A 
 

10- Ekuk 






≥+

<≤−
=

1

103

2 xnbx

xx
)x(f

�

 b ds mu ekuksa dk leqPp; Kkr dhft, ftuds fy;s Qyu f(x), x=1 ij LFkkuh; 

fufEu’B j[krk gksA 
 

11- Qyuksa (i) f(x) = x+
x

1
 f(x) = cosec (x) ds fy;s LFkkuh; mfPp’V@fufEu’B fcUnq Kkr dhft, rFkk f(x) dk vf/kdre ,oa 

U;wure eku Hkh Kkr dhft,A 
 

12- fl) dhft, fd Nq,cossin qp ∈θθ  dk vf/kdre eku rc izkIr gksrk gS rc 
q

p
tan 1−=θ  gks A lR;kfir dhft, fd 

;g ije mfPp’V gS ;k ughaA 
 
 
13- ;fn fdlh ledks.k f=Hkqt dh ,d Hkqtk vkSj d.kZ dh yEckb;ksa dk ;ksx fn;k x;k gks] rks fl) dhft, fd bu Hkqtkvksa ds 

e/; dks.k 3/π  gksus ij f=Hkqt dk {ks=Qy vf/kdre gksxkA 
 
14- 20 m yEckbZ okys ,d rkj dks nks Hkkxksa esa dkVk tkrk gSA ,d Hkkx ls ,d oxZ vkSj nwljs ls ,d oÙ̀k cuk;k tkrk gSA 

nksuksa Hkkxksa dh yEckbZ;ksa Kkr D;k gksuh pkfg, ftlls fd oxZ ,oa oÙ̀k dk dqy {ks=Qy U;wure gksA 
 
15- iznf”kZr djks fd v Å¡pkbZ rFkk α  v)Z”kh’kZ dks.k okys ,oa “kadq esa cuk;s tk ldus okys lcls cM+s csyu dk vk;ru 

απ 23

27

4
tanh  gSA 

 

16- fl) dhft, fd nh xbZ fr;Zd Å¡pkbZ vkSj vf/kdre vk;ru okys yEc oÙ̀kh; “kadq dk v)Z”kh’kZ dks.k 2
1−tan  gksxk A 

 
17- ,d QqVcky ds eSnku ds pkjksa vksj 440 m yEckbZ dk ,d vk;rkdkj iFk cuk;k tkrk gS tksfd izR;sd fljs ij v)Z 

oÙ̀kdkj gSA ;fn vk;rkdkj Hkkx dk {ks=Qy vf/kdre gks] rks bldh Hkqtkvksa dh yEckbZ Kkr djksA 
 
18- 36 cm ifjeki okys ml vk;r dh foek,¡ ¼yEckbZ ,oa pkSM+kbZ½ Kkr djks ftls mldh ,d Hkqtk ds lkis{k ?kw.kZu djkus ij 

og vf/kdre lEHko vk;ru dkVrk gSA 
 
19- ml lcls cM+s vk;r dk {ks=Qy Kkr djks ftldk vk/kkj x- v{k vkSj Åijh “kh’kZ oØ y = 12-x

2 ij fLFkr gSA 
 

Exercise -2 
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����������������������������������������������������������������������������������������� 

2-A    ¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½    
�����������������������������������������������������������������������������������������    
dsoy ,d fodYi lghdsoy ,d fodYi lghdsoy ,d fodYi lghdsoy ,d fodYi lgh    
 

1- ;fn 
{

42

4

1

π
≥−

π

π
<= −

x,x

x,xtan)x(f

 gks rks f(x) 

(A) fdlh Hkh fcUnq ij LFkkuh; mfPp’V ugha j[krk gSA   (B) dsoy ,d fcUnq ij LFkkuh; mfPp’V j[krk gSA 
(C) Bhd nks fcUnqvksa ij LFkkuh; mfPp’V j[krk gSA (D) Bhd nks fcUnqvksa ij LFkkuh; fufEu’B j[krk gSA  

 

2- ;fn 
( )





>−−

≤−+−
=

122

1510

2
2

23

x,blogx

x,xxx
)x(f  gks rks b ds mu ekuksa dk leqPp; ftuds fy, f(x), x=1 ij vf/kdre eku j[krk 

gS gksxk& 

 (A) 21 ≤≤ b   (B) b= {1, 2}  (C) ( )1−∞−∈ ,b   (D) [ ) ( ]13022130 ,u, −−   

 
3- Qyu f(x) = x

3
 – 3px

2
 + (p

2
 -1) x + 1 ds pje eku varjky (-2, 4) eas fLFkr gks] rks p ds ekuksa dk leqPp; gS& 

  
(A) (-3, 5)  (B) (-3, 3)  (C) (-1, 3)  (D) (-1, 4)  

 
4- ijoy; y = ax

2
 + bx + c ij pkj fcUnq A,B,C ,oa Øekuqlklj fLFkr gSA A,B ,oa D ds funsZ”kkad A(-2, 3); B(-1, 1) ,oa 

D(2, 7) gSA prqHkqZt ABCD dk {ks=Qy vf/kdre gks] rks fcUnq C ds funsZ”kkad gS*& 
 

(A) (1/2, 7/4)  (B) (1/2, -7/4)  (C) (-1/2, 7/4)  (D) buesa ls dksbZ ugha   
 
5- lef=Hkqtkdkj fizTe ds fdlh v/kkj ds dsUnz dh fdlh vU; vk/kkj ij fLFkr “kh’kZ ls nwjh �  gSA fizTe dk vk;ru 

vf/kdre gksus ds fy;s fizT; ds “kh’ZkyEc dh yEckbZ gksxh& 

 (A) 
2

�
   (B) 

3

�
   (C) 

3

�
   (D) 

4

�  

6- fdlh vk;r ds nks “kh’kZ /kukRed x- v{k ij fLFkr gSA vU; nks “kh’kZ] ljy js[kkvksa y = 4x rFkk y = 5x+6 ij fLFkr gSA 
vk;r dk vf/kdre {ks=Qy gS& 
 
(A) 4/3   (B) 3/5   (C) 4/5   (D) 3/4 

 
7- ljy js[kk x + y = 4 ij fLFkr fdlh pj fcUnq P ls oÙ̀k x2

 + y
2
 = 1 ij Li”kZ js[kk,sa PA ,oa PB [khaph xbZ gks] rks Li”kZ  

thok AB dh yEckbZ U;wure gksus ds fy;s fcUnq P ds funsZ”kkad gksaxs& 
 
 (A) (3, 1)  (B) (0,4)  (C) (2, 2)  (D) (4, 0) 

 
8- ,d iqLrd esa ,d ist ds fupys dksus dks bl izdkj eksM+k tkrk gS fd ;g ist ds vkarfjd fdukjs rd igqaprk gSA ;fn  

eksM+s x;s Hkkx dk {ks=Qy U;wure gks] rks eksM+k x;k pkSM+kbZ dk Hkkx gS& 
 
 (A) 5/8   (B) 2/3   (C) 3/4   (D) 4/5 

 
9- ;fn oØ f(x) = x – x

2 ij fLFkr nks fcUnqvksa ds Hkqt x1 ,oa x2 varjky [0, 1] esa fLFkr gks] rks O;atd (x1 + x2)-(x1
2
+x2

2
)  

dk vf/kdre eku gS& 
 

 (A) 
2

1
   (B) 

4

1
   (C) 1   (D) 2 

10- vk;r dk vf/kdre {ks=Qy ftldh Hkqtk,a a ,oa b yEckb;ksa okyh Hkqtkvksa ls cus vk;r ds “kh’kksZ ls xqtjrh gS] gksxk& 
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 (A) 2 (ab)  (B) 2

2

1
)ba( +   (C) )ba( 22

2

1
+   (D) buesa ls dksbZ ugha 

 

11- Qyu 
12

2
12

2

2

+
+−=

x

x)x(f  dk U;wre eku gS& 

 (A) 0   (B) 3/2   (C) 2/3   (D) 1 
 
,d ls vf/kd fodYi lgh,d ls vf/kd fodYi lgh,d ls vf/kd fodYi lgh,d ls vf/kd fodYi lgh    
 
12- ;fn )]x(f[lim)x(flim

axax →→
=  tgka [ . ] egÙke iw.kkZd Qy dks iznf”kZr djrk gS rFkk f(x) ,d pj lÙk~ Qyu gS] 

  

 (A) )x(flim
ax→

,d iw.kkZad gS     (B) )x(flim
ax→

,d viw.kkZad gS  

 (C) x = a ij f(x) LFkkuh; mfPp’B j[rk gS    (D) x = a ij f(x) LFkkuh; fufEu’B j[krk gS 
 

13- ;fn 








π≤≤π+

π<≤

<≤−−+

=

x/xcos

/xxsin

xxxx

)x(f

21

20

0110
23

  

 
gks rks f(x) j[krk gS& 
 
(A) 2/x π=  ij LFkkuh; mfPp’V   (B) 2/x π=  ij LFkkuh; fufEu’B 
(C) x = 0 ,oa π  ij ije fufEu’B    (D) 2/x π=  ij ije mfPp’V 

 
 
14- ,d ledks.k f=Hkqt dh mu Hkqtkvksa dk ;ksx 9 m gS] tgka ledks.k gksA tc bl f=Hkqt dks bldh fdlh yECor~ Hkqtk 

(leg) ds lkis{k ?kw.kZu djk;k tkrk gks] rks vf/kdre vk;ru dk ,d “kadq fufeZr gksrk gSA rc ,sls “kadq ds fy;& 
  

(A) fr;Zr Å¡pkbZ 53  gSA     (B) vf/kdre vk;ru π32  gSA 

 (B) oØ i’̀B dk {ks=Qy π518  gSA   (D) v)Z”kh’kZ dks.k 2
1−tan  gSA 

 
 
15- Qyu f(x) = sin x – x cos x 

 
(A) π  ds lHkh iw.kkZad xq.kt ds fy;s vf/kdre vFkok U;wure gSA 
(B) vf/kdre gS ;fn π,x  dk /kukRed fo’ke iw.kkZd ;k _.kkRed le iw.kkZad xq.kt gSA 
(C) U;wure gS ;fn π,x  dk /kukRed le iw.kkZad ;k _.kkRed fo’ke iw.kkZad xq.kt gSA 
(D) buesa ls dksbZ ugha 

 
 

16- oØ 
1

1

2 +

+
=

x

x
y  ds fy;s& 

 

(A) x = 1 ufr ifjorZu fcUnq gSA    (B) 32 +−=x  ufr ifjorZu fcUnq gSA 

(C) x = -1 fufEu’B fcUnq gsA    (D) 32 −−=x  ufr ifjorZu fcUnq gSA 
 

����������������������������������������������������������������������������������������� 

2-B    ¼fo’k;kRed iz”u½¼fo’k;kRed iz”u½¼fo’k;kRed iz”u½¼fo’k;kRed iz”u½    
�����������������������������������������������������������������������������������������    
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1- ;fn 
)x)(x(

bax
y

41 −−

+
=  fcUnqq (2,-1) ij ,d pje eku j[krk gks] rks a ,oa b ds eku Kkr dhft, rFkk ;g Hkh iznf”kZr  

 
dhft, fd ;g pje eku mfPp’V gSA 

 
 

2- Qyu xcosxcosxcos)x(f 3
3

1
2

2

1
−+=  ds vf/kdre ,oa U;wure ekuksa dk vUrj Kkr dhft,A 

 
3- fdlh Vªsu dks pykus ij vkus okyk bZ/ku [kpZ Vªsu dh m.p.h. esa pky ds oxZ ds lekuqikrh gksrk gS vkSj 16 mph dh pkj  

ij 48 :i;s izfr ?k.Vk [kpZ vkrk gSA vkfFkZd :I ls lokZf/kd pky D;k gksxh ;fn osru vkfn dks feykdj fu;r [kpZ 300 
:I;s izfr ?kaVk gksA 

 
4- fdlh leyEc prqHkqZt dh rhu Hkqtk;sa ijLij cjkcj gS rFkk izR;sd dh yEckbZ 6 lseh- gSA bldk vf/kdre {ks=Qy Kkr  

dhft,A 
 
 
5- oØ 4 x

2
 + a

2
y

2
 = 4a

2
, 4<a

2
<8 ij fLFkr og fcUnq Kkr djks tks fcUnq ¼0]&2½ ls vf/kdre nwjh ij gSA 

 
 
6- 18 m

2 {ks=Qy okyh ,d iksLVj “khV esa Åij ,oa uhps izR;sd vksj 75 cms tcfd nka;h ,oa cka;h izR;sd vksj 50 cms  
txg [kkyh gSA ;fn iksLVj ij Nis Hkkx dk {ks=Qy vf/kdre gks] rks iksLVj dh foek,sa Kkr dhft;sA 

 

7- a ds mu ekuksa dk leqPp Kkr dhft, ftuds fy;s Qyu 212
3

2
3

+−+++= x)a(x)a(
ax

)x(f  ,d _.kkRed fufEu’B  

fcUnq j[krk gSA 
 
 
8- oØ y = x

2
+1 ds fdl fcUnq (a,b) ij [khaph xbZ Li”kZ js[kk oØksa y = x

2
 + 1, y = , x = 0 ,oa x = 1 ls ifjc) vkd‘fr 

dks bl izdkj dkVrh gS fd vf/kdre {ks=Qy okyk ,d leyEc prqHkqZt izkIr gksrk gSA 
 
 
9- a f=T;k okys ,d oÙ̀k ij fLFkr fcUnq P ij [khaph xbZ ,d Li”kZ js[kk ij] oÙ̀k ij gh fLFkr ,d fLFkj fcUnq A ls yEc  

AY [khapk tkrk gks] rks fl) dhft, fd f=Hkqt APY dk vf/kdre {ks=Qy 
8

33

2a  oxZ bdkbZ gksxkA 

 
 

10- ,d N% ?kkr okyk cgqir f(x) Kkr dhft, tks 2

1

30
1 e

x

)x(f
Limit

x/

x
=








+

→
 dks larq’V djrk gS vkSj x = 1 ij LFkkuh;  

mfPp’V vkSj  x=0 ,oa 2 ij LFkkuh; fufEu’B j[krk gSA 
 
 
 
11- oÙ̀k x2

+y
2
=1, x-v{k dks fcUnq P rFkk Q ij dkVrkgSA ,d nwljk owÙk ftldk dsUn Q rFkk f=T;k pj gS] izFke oÙ̀k dks x  

v{k ds Åij R fcUnq ij dkVrk gS rFkk js[kk[k.M PQ dks S ij dkVrk gSA QSR∆  dk vf/kdre {ks=Qy Kkr dhft,A 
 

Exercise -3 
 
����������������������������������������������������������������������������������������� 

3-A¼LrEHk feyku½¼LrEHk feyku½¼LrEHk feyku½¼LrEHk feyku½    
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�����������������������������������������������������������������������������������������    
    
1111----    LrEHk&LrEHk&LrEHk&LrEHk& Ι                                         LrEHk&LrEHk&LrEHk&LrEHk&    ΙΙ     

 

 (A) 4cm Hkqtk ds ,c leckgq f=Hkqt ds varxZr ,d vk;r [khapk tkrk gSA  (p) 32  

  ,sls vk;r dk vf/kdre {ks=Qy gS& 
 (B) x

2 
+ y

2 
- 2x - 2y + 1 = 0, x

2 
+ y

2 
-10x + 4y + 20 = 2 ds chp egÙke   (q) 0 

  nwjh λ3  gks rks =λ  
 (C) tc ],[x 40∈  gks rks x3

 - 3x
2
 – x + 3 dk vf/kdre eku 5k gS rc k =  (r) 32 

 (D) cos
4
 x – 6 cos

2
x + 5 dk U;wure eku gS&     (s) 3 

 
    
2222----    LrEHk&LrEHk&LrEHk&LrEHk& Ι                                         LrEHk&LrEHk&LrEHk&LrEHk& ΙΙ     

 

(A) ;fn a + b = 8, a, b>0  rc a3
 + b

3 U;wure eku gSA    (p) 65 
(B) vk;krkdkj can lanwd dk vk;ru 72 gS vkSj mlds vk/kkj dh    (q) 64 

Hkqtk,a 1%2 esa gSa U;wure dqy i’̀Bh; {ks=Qy gS& 
(C) lef}ckgq f=Hkqt dh ifjeki 4 gS tc bldks blds vk/kkj ds    (r) 128 

lkis{k ?kqek;k tkrk gS fd laHkkfor vk;ru vf/kdre gS tgka f=;Zd 

Hkqtk 
4

a
 rFkk vk/kkj dh yEckbZ 

2

b
=  gS rc 2)ba( +  cjkcj gS& 

(D) 5  f=T;k ds v)ZoÙ̀k esa cus vf/kdre ifjeki okys vk;r dh    (s) 108 
Hkqtkvksa a o b gSa rc a3

 + n
3  

 
 
����������������������������������������������������������������������������������������� 

3-B    ¼dFku@dkj.k½¼dFku@dkj.k½¼dFku@dkj.k½¼dFku@dkj.k½    
����������������������������������������������������������������������������������������� 
 
3- dFku &1 fn;sx;s ABC dh Hkqtk,a a,b,c rFkk fcUnq D,E,F Øe”k% Hkqtk BC,CA,AB ij bl izdkj gS fd AFDE ,d  

lekUrj prqHkqZt gSA lkekUrj prqHkqZt dk vf/kdre {ks=Qy Asinbc
4

1  gSA 

dFku &2 2kk – x
2 dk vf/kdre eku x = k ij gSA 

  
 (A) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k gSA 
 (B) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k ugha gSA 
 (C) dFku&1 lR; gS] dFku&2 vlR; gSA  
 (D) dFku&1 vlR; gS]  dFku&2 lR; gS%A 

 
 

4- dFku&1 oØ y = x
2 ls fcUnq (0, y0) dh U;wure nwjh y0 gS ;fn 

2

1
0 0 ≤≤ y  gks 

dFku&2% ,d Qyu dk mfp’B ,oa fufEu’B lnSo f’(x)=0 dk ,d ewy gsA 
  

 (A) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k gSA 
 (B) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k ugha gSA 
 (C) dFku&1 lR; gS] dFku&2 vlR; gSA  
 (D) dFku&1 vlR; gS] dFku&2 lR; gS%A 

-      nksuksa dFkuksa esa [.] egÙke iw.kkaZad Qyu dks iznf”kZr djrk gSA 

dFku &1 ]x[xsin 







−

2

3

2

3  dk vf/kdre eku 
2

3
sin  gSA 

dFku &2 ],x[sin  tgka Rx ∈  dk vf/kdre eku 1 gSA 
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 (A) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k gSA 
 (B) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k ugha gSA 
 (C) dFku&1 lR; gS] dFku&2 vlR; gSA  
 (D) dFku&1 vlR; gS] dFku&2 lR; gS%A 

 
6- ekuk f(x) = x

50
 – x

20 
 dFku &1 [0, 1] esa f(x) dk ije mfPp’B 0 gSA 
 dFku&2 f(x) dk Økafrd fcUnq x = 0 gSA 

 (A) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k gSA 
 (B) dFku&1 lR; gS] dFku&2 lR; gS% dFku&2] dFku&1 dk lgh Li’Vhdj.k ugha gSA 
 (C) dFku&1 lR; gS] dFku&2 vlR; gSA  
 (D) dFku&1 vlR; gS] dFku&2 lR; gS%A 

 
����������������������������������������������������������������������������������������� 

3-C ¼vuqPNsn½¼vuqPNsn½¼vuqPNsn½¼vuqPNsn½    
�����������������������������������������������������������������������������������������    
    
7777----    vuqPNsnvuqPNsnvuqPNsnvuqPNsn    

Ekuk fp=kuqlkj f=Hkqt ABC ftldk vk/kkj 36 vkSj Å¡pkbZ 12 gS] ds  
vUnj vk;r PQRS gSA 

 
7-1  ;fn SR vk/kkj gks] rks f=Hkqt ASR dh Å¡pkbZ gSA 

  (A) 3 SR   (B) 
3

SR
  (C) 

12

SR
  (D) 12 SR 

 
7-2 PQRS dk vf/kdre {ks=Qy gS& 
  (A) 112    (B) 111   (C) 108   (D) 120 
 
 
7-3 PQRS ds fod.kZ dk u;wure yEckbZ gS& 

(A) 
5

648
     (B) 

5

1296
  (C) 

5

54
  (D) 

5

6
6  

 
8888----    vuqPNsnvuqPNsnvuqPNsnvuqPNsn    

Ekukfd ,d Qyu )x(x)x(f 2
34

1
−








−

α
−α=  gS] tgka α  ,d /kukRed izkpy gSA 

 
8-1 α  ds ,d fn;s x;s eku ds fy, f(x) ds pje fcUnqvksa dh la[;k gS& 
 (A) 0    (B) 1   (C) 2   (D) 3 
 
 
8-2 f(x) ds LFkkuh; mfPp’B rFkk LFkkuh; fufEu’B ekuksa ds vUrj dk fujis{k eku α  ds inksa eas gS& 

 (A) 

3
1

9

4









α
+α    (B) 

3
1

9

2









α
+α   (C) 

3
1









α
+α   (D) α  ls Lora= 

 
8-3 f(x) ds LFkkuh; mfPp’B rFkk LFkkuh; fufEu’B ekuksa ds fujis{k vUrj dk U;wure laHko eku gs& 

 (A) 
9

32
    (B) 

9

16
   (C) 

9

8
   (D) 

9

1  

    
9999----    vuqPNsnvuqPNsnvuqPNsnvuqPNsn    

 Ekuk fd 
2

1 x

x
)x(f

+
=  
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9-1 oØ esa dqy pje fcUnq gS& 
 (A) 0   (B) 2   (C) 3   (D) 1 
 
9-2 oØ ij fLFkr fdlh fcUnq ij izo.krk dk vf/kdre ekaikd gS& 

 (A) 3    (B) 2    (C) 1   (D) 
2

1  

 
9-3 x = 0 ij fIV

(x) dk eku gS& 
 (A) 1   (B) 0   (C) 2   (D) bueas ls dksbZ ugha 
 
����������������������������������������������������������������������������������������� 

3-D     ¼lR;@vlR; dFku½¼lR;@vlR; dFku½¼lR;@vlR; dFku½¼lR;@vlR; dFku½    
�����������������������������������������������������������������������������������������    

 
10- ekuk )x(f).,(x;x)x(f 10∈=  ds fy;s dksbZ LFkkuh; fufEu’B@mfPp’B fcUnq fo|eku ugha gSA 
 
11- Qyu f(x) = (3-x)e

2x
 - 4x e

x
-x, x=0 ij mfPp’B j[krk gSA 

 
12- cgqin x(x + 1) (x + 2) (x + 3) dk U;wure eku &1 gSA 
 

13- nks izfrjks/ksa R1 ,oa R2(R1,R2 > 0) dk la;qDr izfrjks/k R lEcU/k 
21

111

RRR
+=  }kjk fn;k tkrk gSA ;fn R1 + R2 fu;r 

R1 = R2 gksus ij izfrjks/k R dk eku vf/kdre izkIr gksrk gSA 
 
14- iznf”kZr dhft, fd fn;s x;s vk;ru okys ,d csyu tks Åij ls [kqyk gS] dk dqy i’̀Bh; {ks=Qy U;wure gksxk tcfd 

bldh Å¡pkbZ blds vk/kkj dh f=t;k ds cjkcj gksA 
 
����������������������������������������������������������������������������������������� 

3-E ¼fjDr LFkku dh iwfrZ½¼fjDr LFkku dh iwfrZ½¼fjDr LFkku dh iwfrZ½¼fjDr LFkku dh iwfrZ½    
�����������������������������������������������������������������������������������������    
 
 

15- a ds os eku ftuds fy,s Qyu f(x) = (4a-3) (x+log5) +2(a-7)
22

2 x
sin

x
cot  Økafrd fcUnq ugha j[krk gks] &&& gSA 

 

16- ;fn x
)xtanx(sin

)x(f 2

11

+
π

+
=

−−

 gks rks +f(x)lj &&&& gSA 

 
 
17- 4x

2
 + 12xy + 10y

2
 – 4y + 3 = 0 ds fy,s y dk U;wure rFkk vf/kdre eku &&& ,oa && gSA 

 
 
18- oØ y= x/(1+x

2
) ij fLFkr ,sls fcUnq ds funsZ”kkad Kkr dhft, ftl ij Li”kZ js[kk dh izo.krk vf/kdre gksA 

 
 
19- fcUnq P(0, h) ls oÙ̀k x

2
+y

2
 =16 ij Li”kZ js[kk,sa [khaph tkrh gSA ;s Li”kZ js[kk,a x-v{k dks A ,oa B ij feyrh gSA ;fn 

PAB∆  dk {ks=Qy U;wure gks] rks h = 

Exercise -4 
 
����������������������������������������������������������������������������������������� 

4-A    ¼iwoZorhZ¼iwoZorhZ¼iwoZorhZ¼iwoZorhZ JEE    ijh{kk iz”u½ijh{kk iz”u½ijh{kk iz”u½ijh{kk iz”u½    
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�����������������������������������������������������������������������������������������    
 
IIT-JEE-2008    
 

1- Qyu 






<<−

−≤>−+
=

21

132

32

3

x,x

x,)x(
)x(f

/
 ds LFkkuh; mfPp’Bksa (local maxima) o LFkkuh; fufEu’Bksa (local minima) dh 

dqy la[;k gS& 
 (A) 0   (B) 1   (C) 2   (D) 3  
 
2222----    LrEHk LrEHk LrEHk LrEHk Ι                                         LrEHk LrEHk LrEHk LrEHk ΙΙ     

 (A) 
2

42
2

+

++

x

xx
 dk fufEu’B gSA      (p) 0 

 
 (B) ekuk A o B okLrfod ls fufeZr 3×3 Øe dk vkO;wg gS]    (q) 1 

tgka A lefer gS B fo’ke lefer gS vkSj (A+B) (A-B) = (A-B) (A+B)  
;fn (AB)

t
 =(-1)

t
AB, tgka vkO;wg AB dk ifjorZ vkO;wg (AB)

t gS rc k  
ds lEHkkfor eku gSA 

 

 (C) ekuk a=log3log32, 221
8

3 <<
−− )k(  dks larq’V djus okyk iw.kkZad k dk   (r) 2 

eku ftlls NksVk gks pkfg, og gS& 
 

 (D) ;fn φ=θ cossin  gks] rks )(
2

1 π
−φ±θ

π
 ds lEHkkfor eku gSA   (s) 3 

 
IIT-JEE-2006    
 
3- f(x) ,d f=?kkrh; cgqin gS tks x=-1 ij LFkkuh; mfPp’B j[krk gSA ;fn f(2) =18, f(1) =-1 vkSj x=0 ij Qyu f’(x) ds 

fy;s LFkkuh; fufEu’B izkIr gksrk gS] rks & 
 (A) mfPp’B ,oa fufEu’B fcUnq ds e/; nwjh 52R  gSA 

 (B) ],[x 521∈  ds fy;s f(x) o/kZeku Qyu gSA 
 (C) x=1 ij f(x) ds fy;s LFkkuh; fufEu’B izkIr gSA 
 (D) f(0)=5 
4- ;fn f(x) nks ckj vodyuh; Qyu bl izdkj gS fd f(a) = 0, f(b) = 2, f(c) =-1, f(d) =2, f(e) = 0 tgka a < b < c < d < 

e gks rks g(x) = (f’(x))
2
+f(x). f’’(x) ds varjky [a,e] esa U;wure gyksa dh la[;k Kkr dhft,A 

 
IIT-JEE-2005    
 
5- p(x) ,d f=?kkrh; cgqig gS tks x=-1 ij mfPp’B j[krk gS rFkk p(-1)=10, p(1)=-6 gS vkSj x=1 ij p’(x)  fufEu’B 

j[krk gS] rks oØ ds LFkkuh; mfPp’B ,oa LFkkuh; fufEu’B ds chp dh nwjh Kkr dhft,A 
 
IIT-JEE-2004    
 
6- ;fn f(x)=x

3
+bx

2
+cx+d rFkk 0<b

2
<c gks rks varjky ),( ∞−∞  eas 

 
(A) f(x) fujarj o/kZeku Qyu gSA   (B) f(x) ,d LFkkuh; mfPp’B j[krk gSA 
 
(C) f(x) fujarj áleku gSA    (D) f(x) ifjc) gSA 

7- fl) dhft, fd djks 






 π
∈∀

π

+
≥+

2
0

13
2 ,x,

)x.(x
xxsin  ¼;fn vlfedk dk iz;ksx fd;k gks] rks mlds i{k esa rdZ  

nhft,½ 
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IIT-JEE-2003    
 
8- fcUnq P(6,8) ls oÙ̀k x2

+y
2
=r

2 ij Li”kZ js[kk,a [khpha xbZ gSA ;fn Li”kZ js[kkvksa ,oa Li”kZ thok ls cus f=Hkqt dk {ks=Qy  
vf/kdre gks] rks oÙ̀k dh f=T;k Kkr dhft,A 

 
IIT-JEE-2001    
 
9- ekuk f(x) = (1+b

2
)x

2
+2bx+1 rFkk bldk U;wure eku m(b) gSA ;fn b ifjorZu”khy gks] rks m(b) dk ifjlj gksxk & 

 (A) [0,1]   (B) 








2

1
0,    (C) 








1

2

1
,   (D) ( ]10,   

 
IIT-JEE-2000    
 

10- ;fn 






=

<<
=

01

20

x,

x,x
)x(f  gks rks x=0 ij  

 (A) ,d LFkkuh; mfPp’B gSA   (B) dksbZ LFkkuh; mfPp’B ugha gSA 
 (C) ,d LFkkuh; fufEu’B gSA   (D) dksbZ pje eku ugha gSA 
 
 
IIT-JEE-1998    

11- ;fn Rx;
x

x
)x(f ∈∀

+

−
=

1

1

2

2

 gks rks f dk U;wure eku  

 (A) fo|eku ugha gS D;ksafd f vifjc) gSA (B) f ds ifjc) gksus ij Hkh fo|eku ugha gSA 
 (C) 1 ds cjkcj gSA   (D) &1 ds cjkcj gSA 

12- x ds ,sls ekuksa dh la[;k ftu ij Qyu )xcos(xcos)x(f 2+=  dk eku vf/kdre gksrk gks] gS& 
 (A) 0 (B) 1 (C) 2 (D) vuUr  

13- ekukfd dksbZ Qyu f(x) fuEufyf[kr “krksa Z dks larq’V djrk gS& 
(i) f(0)=2, f(1) =1 

(ii) 
2

5
=x  ij x)f U;wure eku j[krk gS ,oa 

(iii) x ds lHkh ekuksa fy;s 
baxbax)bax(

bB

baxaxax

)x('f

++++

−+

++−

=

21222

11

12122

 

tgka a, b vpj gks] rks vpj a, b rFkkQyu f(x) dk eku Kkr dhft,A 
 

����������������������������������������������������������������������������������������� 
4-B¼iwoZorhZ ¼iwoZorhZ ¼iwoZorhZ ¼iwoZorhZ AIEEE/DCE    ijh{kk iz”u½ijh{kk iz”u½ijh{kk iz”u½ijh{kk iz”u½    

�����������������������������������������������������������������������������������������    
 
14- ;fn p vkSj q /kukRed okLrfod la[;k,a bl izdkj gS fd p2

+q
2
=1 gks] rks (p+q) dk vf/kdre eku gs& 

 (A) 2   (B) 
2

1
   (C) 

2

1
   (D) 2   

15- Qyu 
x

x
)x(f

2

2
+=  dk LFkkuh; fufEu’B gS& 

 (A) x=-2 ij  (B) x = 0 ij  (C) x =1 ij  (D) x= 2  ij 

16- ;fn x okLrfod gks] rks 
73

1793

2

2

+−+

++

xx

xx  dk vf/kdre eku gS& 

 (A) 41   (B) 1   (C) 17/17   (D) 1/4  
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17- f=Hkqtkdkj ikdZ fd nks Hkqtkvksa dks x leku yEckbZ dh rkjksa dh ckM+ (fence) rFkk rhljh Hkqtk dks lh/kh nh ds fdukjs ls  
 cuk;k x;k gS] rc ikdZ dk vf/kdre {ks=Qy gSA 

 (A) 
8

3x
  (B) 2

2

1
x   (C) 2xπ     (D) 2

2

3
x   

 
18- okLrfod la[;k x esa tc blds izfrykse dks tksM+k tkrk gks] rks izkIr ;ksxQy dk U;wure eku gksxk ;kfn x= 

 (A) 2   (B) 1   (C) -1    (D) -2  
 

 
19- ;fn Qyu f(x)=2x

3
-9ax

2
+12a

2
x+1 tgka a>0 bldk vf/kdre vkSj U;wure eku Øe”k% p vkSj q ij izkIr djrk gks 

rkfd p2
=q gks rks a dk eku gS& 

 (A) 3   (B) 1   (C) 2    (D) 1/2  

 
20- [0, 2]a varjky esa x3

-3x dk vf/kdre eku gS& 
 (A) 1   (B) 2   (C) 0    (D) -2  

 

21- 
743

1

+θ−θ cossin
 dk U;wure eku gS& 

 (A) 
12

7
   (B) 

12

5
   (C) 

12

1
    (D) 

6

1
  

 
22- izfrca/k ,yx 10≤+ y=4, y > 0 ds lanHkZ esa z = 5x -4y dk U;wure eku ftl fcUnq ij gksx] og gS& 

 (A) (6, 4)  (B) (-10, 4)  (C) 
12

1
    (D) 

6

1
  

 
23- (x - p)

2
 + (x-q)

2
 + (x-r)

2
  dk vf/kdre eku gksxk ;fn x = 

 (A) pqr   (B) 3 pqr   (C) 
3

rqp ++
   (D) 222 rqp ++  

 

24- x ds mu ekuksa dh la[;k tgka ij f(x) = cos x + cos x2  vf/kdre eku izkIr djrk gks] gS& 
 (A) 1   (B) 0   (C) 2    (D) vuUr  

 
25- izfrcU/k 005020 ≥≥≥≤−+ y,x,,y,yx ds lanHkZ x=7x-8y ds U;wure eku ds fy, fcUnq ds funsZ”kkad gS& 

 (A) (20, 0)  (B) (15, 5)  (C) (0, 5)    (D) (0, 20)  
 
26- f(a) = (2a

3
-3)+2(3-a) +4 dk vf/kdre eku gS& 

 (A) 15/2   (B) (11/2)  (C) (-13/2)   (D) 13/2  

 

27- izfrca/k 
2

0 21

π
≤ααα≤ n,........,  ,oa 121 =ααα ncot..cotcot  ds rgr ncos.........cot.cotcot αααα 321  dk  

 vf/kdre eku gS& 
 (A) 1/2

n/2
  (B) 1/2

n
   (C) -1/2

n
   (D) 1  

 
 

28. oØ 8444
22222 <<=+ a,ayax  ij og fcUnq tks fcUnq (0, - 2) ls vf/kdre nwjh ij gks] gS& 

(A) (2, 0)  (B) (0, 2)  (C) (2, -2)   (D) (-2, 2)  
 

��������������������������������������������������������������������������������������
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Answers 

 
EXERCISE # 1-A 
 
1. C 2. D 3. A 4. C 5. D 6. A 7. C 
 
8. B 9. C 10. D 11. D 12. C 13. A 14. A 
 
15. C 16. D 17. ACD 18. B 19. ACD 
 
20. AC 21. BD 22. AC 23. BD 24. AC 
 
EXERCISE # 1-B 
 
1 (i)  mfPp’B   (ii) fufEu’B 
 (iii) u rks mfPp’B u gh fufEu’B 
 (iv) u rks mfPp’B u gh fufEu’B 
 (v) u rks mfPp’B u gh fufEu’B  (Vi) mfPp’B 
 
2. a = b = 3 
 
3. (i)   x = 1 k ij LFkkuh; mfPp’B x = 6 ij LFkkuh; fufEu’B 

 (ii) 
5

1
−=x  ij LFkkuh; mfPp’B , x = - LFkkuh; fufEu’B 

 (iii) 
e

x
1

=  LFkkuh; fufEu’B dksbZ LFkkuh; mfPp’B ugha 

 
4. minima at x = 0 
 
5. (i) 3 points x=0, -3, -5 

 (ii) ∞ points ],[x 21−∈  

 (iii) 2 points, 
4

3

4

ππ
=

,
x  

 
6. LFkkuh; mfPp’B at x=1 LFkkuh; fufuEu’B  x = 2 
 
7. (i) mfPp’B ¾8] fufEu’B ¾&8 

 (ii) mfPp’B ,2=  fufEu’B ¾&1 

 (iii) mfPp’B ,8=  fufEu’B ¾&10 

 (iv) mfPp’B 25=  fufEu’B ¾&39 

(v) x 6/x π= ij mfPp’B vf/kdre eku =  

¾; x = 0 ,oa 2/π  ij fufEu’B U;wure eku 21/=  
 
9. vf/kdre ,oa U;wure eku ifjHkkf’kr ugha gSA 
 
 

10 ]e,(b 0∈  

 
 
11. (i) x =-1 ij LFkkuh; mfPp’B]  f(x)  dk vf/kdre eku   =-2,  

    x=1 ij LFkkuh; fufEu’B]  f(x) dk U;wure eku  =2 

(ii) Ι∈π+
π

= n,nx 2
2

 ij LFkkuh; fufEu’B] f(x) dk U;wure      

    eku Ι∈π+
π

−== n,nx, 2
2

1  ij LFkkuh; mfPp’B f(x)    

      dk vf/kdre eku  = -1 

12. ;g ije mfPp’B 14. 
4

20

4

80

+π

π

+π
,  

 
 
17. 110m, 70m 18. 12cm, 6 cm 
19. 32 aq. units 
 
EXERCISE #2-A 
 
1. C 2.  D 3. C  4. A 5. B 6.  C 7. C 
 
8. B 9. A 10. B 11. D 12. AD 13. AC  
 
14. AC 15. BC 16 ABD 
  
EXERCISE #2-B 
 
1. a = 1, b = 0 2. 9/4 3. 40 mph 
 

4. cms.sq327     5.  (0, 2)   

 

6. pkSM+kbZ m32 yEckbZ m33   7. ),( ∞1  

 

8. 








4

5

2

1
,  10.  

654

3

2

5

12
2 xxx)x(f +−=  

 

11. 
9

34
 

 
EXERCISE # 3 
 
1.(A) → (p),(B) → (s) (C) → (s), (D) → (q)  

 
2.(A) → (r), (B) → (s)(C) → (q), (D) → (p) 

 
3.  A 4.  C 5. D6. B  71. B 7.2 C  7.3 A  
 
8.1 C 8.2 A 8.3 A9.1 B 9.2 C 9.3 B 
 
10.  lR; 11. vlR; 12. lR;  13. lR; 
 

14. lR; 15. ),()/,( ∞∪−−∞ 234     16. 








4

11
0,  

17. 13 == minmax yandy  18.(0, 0)  19.   24  

 
EXERCISE # 4 
 
1.   C 
 
2.   (A) → (r),  (B) → (q,s),  (C) → (r,s),     (D) → (p,r) 

 

3.   BC  4. 6 solutions     5. 654    6. A 

 
8.   5 units. 9.D  10. A  11. D  12. B 
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13. )xx()x(f;b;a 85
4

1

4

5

4

1 2 +−=−==  

14.  D 15. D 16. A 17. B 18. C 19. C 20. C 

21.  C 22. D 23. C 24 A 25 A 26. D 27 A  
28   B

  

MQB 
 
�������������������������������������������������������������������������������������������� 

EXERCISE # 1 ¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½¼cgqfodYih; iz”u½    
��������������������������������������������������������������������������������������������    
    
dsoy ,d fodYi lghdsoy ,d fodYi lghdsoy ,d fodYi lghdsoy ,d fodYi lgh    
1- lehdj.k x3

 – 3x + [a] = 0 tgka [.] egÙke iw.kkZad Qyu dks iznf”kZr djrk gS] ds ewy okLrfod ,oa fHkUu gksxsa ;fn  
 (A) ),(a 2−∞∈   (B) ),(a 20∈   (C) ),(),(a ∞∪−∞∈ 02   (D) ],[a 21−∈   

 

2- ;fn 
a

}x{
cos

a

}x{
sin)x(f +=  tcfd a>0 ,oa {.} fHkUukRed Hkkx Qyu dks n”kkZrk gS] rks f dk eku vf/kdre gksus 

ds fy;s a ds ekuksa dk leqPp; gksxk& 

 (A) 








π

4
0,    (B) 








∞

π
,

4
  (C) ),( ∞0   (D) buesa ls dksbZ ugha  

3- ;fn Qyu f(x)=x
3
+ax

2
-9x+b ds lHkh LFkkuh; pje eku /kukRed gks ,oa LFkkuh; fufEu’B eku x=1 ij feyrs gks]  

 rks Øfer ;qXe (a,b) dk eku gksxk& 
 (A) (3, 5)   (B) (3, 6)  (C) (3, 4)  (D) (3, 3)  

 
4- ,d Qyu bl izdkj ifjHkkf’kr gS fd f(x)=ax

2
-bIxI tgka a ,oa b vpj gS] rc x=0, (fx) dk mfPp’B gksk ;fn & 

 (A) a > 0, b > 0  (B)  a > 0,b > 0  (C) a < 0, b< 0  (D) a < 0,b > 0  
 
5- ;fn nks fcUnq A(2, 0) ,oa B(0, 2) gks] rks ljy js[kk 2x + 3y + 1=0 ij fLFkr fcUnq P  

(A) ¼7]&5½ gksxk ;fn IPA-PBI vf/kdre gks   (B) 








5

1

5

1
,  gksxk ;fn IPA-PBI vf/kdre gks 

(C) ¼7]&5½ gksxk ;fn IPA-PBI U;wure gks   (D) 








5

1

5

1
,  gksxk ;fn IPA-PBI U;wure gks 

6- b > 0 ds fy;s Qyu f(x) = 2bx
2
 – x

4
 – 3b dk vf/kdre eku g(b) gSA ;fn b ifjorZu”khy gks] rks g(b) dk U;wure  

eku gksxk& 

 (A) 
2

3
   (B) 

2

9
   (C) 

4

9
−    (D) 

2

9
−   

 
7- lehdj.k 3x

2
-2x

3
=log2(x

2
+1)-log2x ds gyksa dh la[;k gSA 

 (A)1  (B) 2   (C) 3   (D) buesa ls dksbZ ugha  

8- ;fn a2
x

4
+b

2
y

4
=c

6] rks xy dk vf/kdre eku gS& 
 

        (A) 
ab

c

2

3

  (B) 
ab

c

2

3

  (C) 
ab

c3

   (D) 
ab

c3

  

9- f(x) = max(sin t), 0 < t < x, π≤≤ 20 x  dk vf/kdre rFkk U;wure eku gS& 
   
    (A) 1, 0   (B) 1, -1  (C) 0, -1  (D) buesa ls dksbZ ugha  

10- Qyu f(x) = (x+1)
1/3

-(x-1)
1/3 dk varjky [0, 1] esa mPpre eku gS& 

    
    (A) 1   (B) 2   (C) 3   (D) 2

1/3
  

 
11- lHkh Rx∈  ds fy, f(x) = x

p
 (1 – x)

q
, tgka p ,oa q /kukRed iw.kkZad gS] ls ifjHkkf’kr Qyu ‘f’ dk eku vf/kdre gksxk]  
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tc x= 
 

       (A) 
qp

pq

+
  (B) 1   (C) 0   (D) 

qp

p

+
  

 
12- oØ y = -x

3
+3x

2
+2x-27 dh vf/kdre izo.krk gksxh& 

 
       (A) -165/8  (B) -27   (C) 5   (D) bueas ls dksbZ ugha  

 
13- fdlh S {ks=Qy okys ledks.k f=Hkqt ds ifjxr oÙ̀k dk U;wure {ks=Qy gS& 

 

      (A) Sπ    (B) Sπ2   (C) Sπ2   (D) Sπ4   

 
14- nks fcUnq A(1, 4) ,oa B(3, 0) nh?kZoÙ̀k 2x

2
 + y

2
 = 18 ij LFkr gSaA nh?kZoÙ̀k ij ,d vU; fcUnq C bl izdkj gS fd 

ABC∆  dk {ks=Qy vf/kdre gS] rks fcUnq ‘C’ ds funZs”kkad gS& 
 

       (A) ( )66,    (B) ( )66,−   (C) ( )66 −,   (D) ( )66 −− ,   

 
15- ,d le’kV~Hkqth; fijkfeM dk ik”oZ fdjkuk (Leteral ege) 1cm gSA ;fn bl fijkfeM dk vk;ru vf/kdre gks] rks bldh 

Å¡pkbZ gS& 

      (A) 
3

1
   (B) 

3

2
   (C) 

3

1
   (D) 1  

 
16- ;fn f(x) = 5x – 2x

2
 + 2; Nx∈  gks] rks f(x) vf/kdre eku gksxk& 

      (A) 8   (B) 5   (C) 4   (D) 
8

41
  

 

17- f(x) dk mfPp’B gS] ;fn fx,
xx

f)x(f ∈=







+

11  dk izkUr 

 (A) -1   (B) 2   (C) 1   (D) 1/2  
& & & & & && & && & && & && & & & & & & && & && & && & && & & & & & & && & && & && & && & & & & & & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & && & &&     
,d ls vf/kd fodYi lgh,d ls vf/kd fodYi lgh,d ls vf/kd fodYi lgh,d ls vf/kd fodYi lgh    

  
18  ;fn fdlh fo’ke f=?kkrh; cgqir ds vodyt dk eku x ds nks fHkUu ekuksa ij “kwU; gks tkrk gS] rks& 

(A) cgqir esa x3 ,oa x ds xq.kkadksa ds fpUg ,d leku gksus pkfg,A 
(B) cgqir esa x3 ,oa x ds xq.kkadksa ds fpUg fHkUu&fHkUu gksus pkfg,A 
(C) x ds fyu ekuksa ij vodyt “kwU; gks tkrk gS os ewyfcUnq ds fdlh Hkh rjQ fLFkr ewyksa dh rqyuk essa ewyfcUnq ds ikl gSA 
(D) x ds ftu ekuksa ij vodyt “kwU; gks tkrk gS os ewyfcUnq ds fdlh Hkh rjQ fLFkr ewyksa dh rqyuk esa ewyfcUnq ls nwj gSA 
 

19- Qyu 
2

2
2 x

sin)xx(In)x(f
π

+−=  gks] rks 

            (A) Qyu f dk xzkQ ljy js[kk x=1 ds lkis{k lefer gSA 
            (B) Qyu f dk xzkQ ljy js[kk x=2 ds lkis{k lefer gsA 
            (C) f dk vf/kdre eku 1 gSA 
            (D) f dk U;wure eku fo|eku ugha gSA 

20-  
CBxAx

cbxax
y

++

++
=

2

2

2

2

 ds vf/kdre ,oa U;wure eku os gS ftuds fy, 

(A) )CBxAx(ycbxax ++−++ 22
22  dk eku “kwU; gSA 

(B) )CBxAx(ycbxax ++−++ 22
22  ,d iw.kZ oxZ gSA 
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(C) 0=
dx

dy  ,oa 0
2

2

≠
dx

yd  

(D) )CBxAx(ycbxax ++−++ 22
22  ,d iw.kZ oxZ ugha gSA 

 

21- Qyu 403
1

3
2

2
<<+π

π
++π

π

−
= x)x(sin)x(cos

x
)x(f  ds mfPp’B rFkk fufEu’B fcUnq gS& 

 (A) x = 1  (B) x = 2  (C) x = 3  (D) ]x π=   

 
 

22- ;fn 
x

)xlog()x(f
1

2 −−=  gks rks& 

(A) varjky ],[ ∞2  esa f(x) ,dfn’V o/kZeku gS 
(B) varjky ],[ 21−  esa f(x) ,dfn’V o/kZeku gS 
(C) f(x) ges”kk uhps dh vksj vory (concave downwards) gS 
(D) f-1(x) tgka ifjHkkf’kr gS ogka ,dfn’V o‘f)eku gS 

 
����������������������������������������������������������������������������������������� 

EXERCISE #    2 ¼fo’k;kRed iz”u½2 ¼fo’k;kRed iz”u½2 ¼fo’k;kRed iz”u½2 ¼fo’k;kRed iz”u½    
����������������������������������������������������������������������������������������� 
 
1- r cm f=T;k okys xksys esa cuk;s tk ldus okys lcls cM+s csyu dk vk;ru Kkr djksA 
 
2- ,d VsyhQksu dEiuh ds ikl dqy 500 miHkksDrk gS rFkk dEiuh izR;sd miHkksDrk ls 300 :I;s izfro’kZ dh ,d fu;e 

jkf”k olwy djrh gSA dEiuh izfr miHkksDrk okf’kZd ewY; c<+kuk pkgrh gS vkSj ;g ekuk tkrkgS fd 1 :I;s  dh izR;sd 
o‘f) ij ,d miHkksDrk dEiuh NksM+ nsxkA rks izfr miHkksDrk og jkf”k Kkr dhft, ftlls dEiuh dh vk; vf/kdre 
gksxhA 

 
3- ,d QSDVªh D dks lM+d }kjk ,d jsyos ykbu ftl ij ,d dLck A fLFkr gS] ls tksM+ tkuk gSA QSDVªh dh jsyos 

ykbu ls nwjh 35DB  fdyksehVj gS vkSj jsyos ykbu dh yEckbZ AB 20 fdyksfeVj gSA lM+d ij eky HkkM+k jsyos dh 
rqyuk esa nqxquk gSA jsyos ykbu ds fdl fcUnq P ij lM+d DP dks tksM+k tkuk pkfg, rkfd QSDVªh ls dLcs rd eky 
dh vkiwfrZ U;wure dher esa gksA 

 
4- ml lef}ckgq f=Hkqt ds “kh’kZ ij cus dks.k dhd dksT;k (cosine) Kkr djks ftldk {ks=Qy nh xbZ �  yEckbZ okyh 

ekf/;dk ds fy;s vf/kdre gks tc fd ekf/;dk bldh ik”oZ Hkqtk (lateral side) ij [khaph xbZ gSA 
 
5- oØ y = - x

2 ij [khaph xbZ fdlh Li”kZ js[kk ds Li”kZ fcUnq dk Hkqt x0 bl izdkj gS fd ],(x 100 ∈  ;g Li”kZ js[kk a 
,oa y v{kksa dks Øe”k% fcUnq A ,oa B ij feyrh gSA ;fn O ewy fcUnq gks] rks f=Hkqt OAB dk U;wure {ks=Qy gS& 

 

6- 3  bdkbZ f=T;k dh oÙ̀kkdkj “khV ls ,d Hkx dkVdj vkSj “ks’k Hkkx ds dVs gq, fdukjksa dks lkFk j[kdj ,d “kadq 
cuk;k tkrk gSA “kadq dk vf/kdre vk;ru gS& 

 
7- oxkZdkj vk/kkj rFkk 1000 ?ku QhV {kerk okyk ,d cUn vk;krkdkj lUnwd cuk;k trkk gSA blds vk/kkj ds fy;s 

iz;ksx dh tkus okyh /kkrq dh dher 15 iSls izfr oxZ QhV] mij ds fy, 25 iSls ,oa Hkqtkvksa ds fy;s 20 iSls izfr oxZ 
QhV [kpZ vkrk gS rFkk bls cukus dh etnwjh 3 :I;s gSA rks lanwd cukus esa vkus okyk [kpZ U;wure gksus ds fy;s 
lUnwd dh foek,a Kkr djksA 

8- xnxtanarc)x(f �
2

1
−=  varjky 3

3

1
,







 esa fujis{k mfPp’B rFkk fujis{k fufEu’B Kkr dhft,A 
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9- ,d f=Hkqt ds ifjxr oÙ̀k ds dsUnz ij f=Hkqt dh Hkqtk,a βα,  rFkk γ  dks.k cukrh gSA 







+β







 π
+α

22

p
cos,cos   

 rFkk 







+λ

2

p
cos  ds lekUrj ek/; dk U;wure eku gSA 

 
10- ‘a’ f=T;k okys ,d oÙ̀k ij fLFkr fcUnq ‘Q’ ij [khaph xbZ ,d Li”kZ js[kk ij oÙ̀k ij gh fLFkr ,d fLFkj fcUnq ‘P’ ls 

yEc PR [khapk tkrk gS] rks f=Hkqt PQR dk vf/kdre {ks=Qy Kkr dhft,A 
 

11- Ekuk vVykafVd egklkj esa γ  rjaxnS/;Z okyh rjaxksa dks osx 

















λ
+






 λ a
k

2
 gS] tgka k rFkk a vpj gSA iznf”kZr 

dhft, fd rjaxksa dk U;wure osx vpj a ls Lora= gSA 
 

12- ,d f=?kkrh; cgqir f(x), x=02 ij “kwU; gS] rFkk x = -1 ,oa 
3

1
=x  ij lkis{k fufEu’B@mfPp’B j[krk gSA ;fn 

∫
−

=

1

1
3

14
dx)x(f  gks rks f(x) gS 

 

Answers 
 
EXERCISE # 1 
 
1.    D 2. A 3. B 4. A 5. A 6. C 7. A 
 
8.    B 9. A 10. B 11. D 12. A 13. A 14. D 
 
15.  C 16. B 17. D 18. BC 19. ACD 20. BC 
 
21. AC 22. ACD 
 
EXERCISE #2 

1.  
33

4
3rπ

 2. Rs. 400 

 
3. 5 km. from B towards A 
 

4. cos A = 0.8 5. 
9

34
 6. 32 /π  

 
7. side 10’, height 10’ 
 

8. Global maximum ,n3
4

1

6
�+

π
 

 Global minima ,n3
4

1

6
�−

π
 

 
 

9. 
2

3
−  10. 2

8

33
a  

 
 
12. f(x) = a

3
 + x

2
 – x + 2 

 
    
 


